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1  ʳᵉ   Partie   : les rectangles magiques

Avertissement 

Afin d’alléger la lecture, les énoncés mathématiques, souvent des démonstrations, sont 
encadrées sur fond jaune. Ainsi, pour ceux qui le souhaitent, il sera possible de sauter ces 
paragraphes.

Il est à signaler que toutes les figures magiques (voir la 4ème Partie), dont les carrés magiques ne 
sont qu’un cas particulier, données en exemple dans ce document ont été réalisées avec un 
tableur classique.

Définition du cas général

Un rectangle magique de largeur L et de hauteur H est un rectangle comprenant L x H cases, dont 
chacune contient un nombre compris entre 1 et L x H et dont les sommes des nombres en lignes 
d’une part et en colonnes d’autre part, sont constantes.

Pour raison d’esthétique, nous n’étudierons que les rectangles magiques contenant une fois et une 
seule chaque entier de 1 à L x H.

Sommes des rectangles magiques

Le plus grand nombre affiché dans une des cases du rectangle est donc « L x H » (le plus petit est 
« 1 »). Donc la somme de tous les nombres de 1 à L x H affichés dans un rectangle magique est 
L x H (L xH+1)

2

 La somme, notée ∑N, des nombres de 1 à N est égale à ΣN=
N (N+1)

2

Démonstration (on ajoute 2 fois cette somme terme à terme) :

  ∑N =    1 + 2 + 3 + … + N

+∑N =   N +(N-1) +(N-2)  +  …  + 1 
__________________________________________________
2∑N =(N+1)+(N+1)+(N+1)+  …  +(N+1) = N(N+1)

Il y a H lignes donc la somme constante en ligne est : ΣL=
L(LH+1)

2
 

Il y a L colonnes donc la somme constante en colonne est : ΣH=
H (LH+1)

2

Il est à noter que, puisque l’on doit diviser les produits L (L.H+1) et H (L.H+1) par 2, il faut que L 
et H soient tous les deux pairs ou tous les deux impairs sinon une des sommes n’est pas entière ce 
qui n’est pas possible avec la définition donnée des rectangles magiques (par exemple il n’y a pas 
de rectangle magique 2 × 5)

Exemple : prenons quelques exemples très simples de rectangles magiques
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